Priklad 1:
Reste exponencidlni rovnici:
X=7? xER

V3x +9=27(x+ 1)*—6
V3x+9=27(x+1)°-6 =y

33x+9 =y > 3x+9=y —--(
A+ 1)2—g =y - P(x+1)’-6 =y
(3x+3)3—6-7 ---

D+@: 3x+9+(3x43)>-6 = V3+Y
(3x+3)°+ (3x+3) = Y34y

.

Se 3x43 =Y
V3x+9 =Y =3x+3
3X + 9= (3% +3)® — (3x+3)—(3X+3)-6=0
substituce: 3%+ 3 = a a2-0-6=0
1 0 -1 -
2 2 % 6

R/ 3 0

(a-2)(a% +2a +3)=0
a-2=0 v a%+2a+3=0

0= 12 A=4-4(3) =-8
3X+3 =2

|»x= -]

Priklad 2:

Urcete hodnotu vyrazu:

A VW+W
'Vi +‘1_—+“J_—

substituce: X = 2. 3 y = 5‘/5

sf{zSoo =(sh)® = yixt
OV

\/2
TR T A\ o i) ey

10

(1+x+x’)/"’ (1+x ”(s)ils
F g Y20 (x*+1)° X’=2 ; y3=5
(14 x+x’)"

10 gi( x'°+ 53 +10x‘+ oxt+sxi1)
A 2 6 3 y
X X+ 2x+2X% 42X

A°- st 5 (2x+25°+ X2 44x41)
x4 23+ X2 ux 41

A=\5

255
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Priklad 3:

Urcete hodnotu vyrazu:
vtan 75°—/tan 15°+2v3 _
Vtan 75°++y/tan 15°+sin2 25°+sin? 65°

sin? 25°+sin265° =1 ; tan15° = ctan5’

[sin3s° 15’ - c0si5®

+2
YC0s35°sin35" o]

Vcosis sin 15’ L “—
' sin 35° ’ cos 15‘ ain 15" + c0s35" +
cosi> T ysmis Jcosts ein3s :

_ (oin35’- 0335’ + 23 Jeos 15" sin35'){2/;
(shn3s"+ 0935 + Jcos15° sin35') ﬁ/z

‘_—2_ = sink5 = cosys’
Z

sn35 osis’ - cosiB®sinys” + (3 % d%cous’ﬁﬂb’
S35 o515+ cosIB’sinls’ + % ,li—cosw’sw%b’

sin(fa +6) = sinacosf + cosasinf

sin(2a) = 2sina cosa

sin(38'-48") + {3 [sinis0®

_ Sin 30'+ V3 {sinao’
sin(35'+ §5') + «'T ‘JQE 150

s’ + L (G

5§
-E_‘_’ﬂ
AT ¥

Priklad 4:

Reste exponencidlni rovnici:

3 3 3
V-0 ANe-Dar Narn®=7 20

substituce: B—X = a3
14X = b

3 3
NGB-2)- :kS-rxzm) Nornxy'=7
o - ab+ b? =%
Vzorec: a’ + b® = (a+ b)(a® — ab + b?)
35 = (a+b)¥ — a+b=5
a=5-b
Vzorec: (a+ b)* =a’ + b* + 3ab(a + b)
53 = 35+ 3ab(5) »> ab =6

(5-b)b=6 — b*-5b +6=0

| a®+b® =35

(b-2)(b-3)=0

b=2 v b=3
a=5-b: a=3 a=2
B-X=0>: [x=-19 ; x=0
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Priklad 5:

Pro jakd x plati rovnice:
1 a1
(ZH—-
A

r+1

1
[+
4

—( 2026 2025
- 2025

= \ 2026
-2026+ 1

K

[}

X4 -2026 +1

X = -2026

Priklad 6:

Reste iraciondlni rovnici:

\ 1
Yx-Yx—36=3 x--=?

X

Vzorec: (x —y)? =x% —y* —3xy(x—v)

(3 - Vx—3F =7

X -(x-36)-3Yx(x-36)(Ax -3x-26) = 2%

36 - 3Y x(x-36).3 = 2%
S\])((;(-36)=1

*-3x=1 — x*-36x-1=20

X-36-1

1 X

X ——= |36
X

Priklad 7:

=0

Reste exponencidlni rovnici:

x=7
4 1\* 8
PERNTLE
(+x x—a) 5Ax+27
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4 I\* 8

2| Thax+27
(‘ix‘ﬂxn)x, 31
x 23(2x +1)
ZX
( T (g8
2_ _ T T Y
X Axri n
x 2%(%) - 1n = %;.
- Y _(z):
241 -3
==

2Xt1=-3 = XxX=-2

R R Frrry

Priklad 8:

Kterd z ndsledu JIClCh oblasti splfiuje nize uvedené ¢tyri nerovnosti

y=3x—-6;,y=0; ys——x+6 x+y=06
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Priklad 9:

Urcete velikost vybarvené plochy:
Ao oD

B C

Ukolem je vypo&itat celkovou plochu 7 Zlutych trojdhelnikéi v tomto &tverci.

Nejprve si ujasnime rozmeéry ¢tverce. Uhlopricka je rozdélena na tri stejné casti po 4 m,
takzZe jeji celkova délka je 12 m.

Z toho miZeme vypoéitat plochu celého ¢tverce S:

£ _ 12 _ 1

S=—
2 2 2

Nyni uréime plochu jednotlivych trojdhelnikd jako zlomky celkové plochy étverce (pro
zjednoduseni si oznalime stranu tverce jako a):

Pravy trojihelnik: Jeho zdkladnou je celd strana ¢tverce CD = a. Vyska k této zdkladné odpovidad
vzddlenosti bodu na dhlopricce od strany CD, coz je 1/3 délky strany (protoZe bod je ve 2/3 cesty od
B k D).

2
’I.Plocha1=%-a-§=%=%2=12m2

Prostiedni trojihelnik: Pomoci analytické geometrie (nebo podobnosti trojdhelniki) Ize zjistit, Ze

horni vrchol leZi prresné v poloviné horni strany ¢tverce. Vypocet plochy trojihelniku s vrcholy v
[2,a][4,%]a[2, 2
277373

=72 m?

3°73
nam dava:
2
- _ 72 _6m2
Plocha, = =1 = 6 m
Levy trojuhelnik: Podobné zjistime, Ze jeho zakladna na spodni strané ¢tverce ma délku a/4 a vySka je
al3:

2
Plocha3=%.§.§=%=%:3m2

Secteme plochy vSech tfi trojuhelnikd:
12+6+3=21m?
Celkova plocha Zlutych ¢asti je tedy 21 m?
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2. Odvozeni vrcholu na stranach c¢tverce

Z obrazku vyplyva, ze vrcholy zlutych trojuhelnik( lezi v prasecicich spojnic s hranami

Ctverce:

» Pravy trojuhelnik (T1): Jeho zakladna je cela strana CD délky a. Horni vrchol je v
bodé P;.Vzdalenost P, od strany CD (vyska v}) je presné a/3.

1 a _a*
S =2.qg-2_%
1=2°%3% %
» Prostredni trojuhelnik (T2): Horni vrchol Vlezi na strané A D. Spojnice vedou z V'do

P, a P,. Aby byla geometrie symetricka (jak naznacuje obrazek), vrchol Vleziv

poloviné strany A D, tedy v bodé [0, %]. Vypocet plochy s vrcholy [0, ‘5'], [g, %] a
2a a .
[?,g]vedek. s a2
2712

e Levy trojuhelnik (T3): Zakladna lezi na spodni strané A B. Prisecik primky
prochazejici D a P se stranou A B dava zékladnu o délce a/4. Vyska k bodu P, je opét
al3. 2

a_2+a_2+a_2_4a2+202+a2_7_a2

6 12 24 24 24
Dosazenim a? = 72

%:7-3:21m2

Priklad 10:

Re3te pravouhly trojihelnik, jsou-li ddny poloméry: kruznice opsand r = 5, kruznice vepsand p
= 2. (Urcete q, b)

Ddano: r=5; p=2

Plati : === ¢=2r=10; p=L;)_c:>14=a+b

Plati: a’ +b’ =c’ = a’ +b* =100

Budeme iesit rovnice :

ld=a+b=>b=14-a

100 =a’ + b’ dosadime b=14—a

100=az+(14—a)2 =100=a"+196—28a+a’ = 2a’ —28a+96=10
Kvadratickd rovnice:a’ —14a+48=0=>a, =8 a,=6

Rozméry pravouhlého trojihelniku jsou:
a=8, b=6, c=10
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Priklad 11:

2 2
V pravém ohnisku elipsy (%) +(1) =1 je vztyena kolmice a, v koncovém bodé (prisecik

kolmice a elisy) je vedena te¢na. Stanovte plochu trojihelniku omezeného osami souradnic a

teénou?

3

T . - & .'IE | ) < d
V' pravém ohniskn elipsy [f’i"é e [5} =1 je vaty-

dena kolmice a v koncovém bodé na kiivee je vedena
tedna. Stanovte plochu A omezendého osami soufadnis
a tednou!

priseciky a osami: w—=10, y=>5

Priklad 12:

"‘n. -

B9 1
. P= 0= S !
T [;1, 1"8) Ty ==e=— t,n'llf,g.“'_ {;3 —-
dig Wi
togy Ty =
iz 18y -y
%79

o
a0 =

y » 4 {1_
. e (B35 3 e
vreholy O 00, Oj. M {24: {_]., N0

1@ B

— : Bl — IR

AN 5 (;1 . )] I.)H.

Kolem elipsy 3x* +16y* =48 je opsdn rovnostranny trojihelnik. Jak
velky je jeho obsah, je-li jeden jeho vrchol v prodlouZeni velké osy?

trana A€ svird dhel 150, g 1507 — J; — — LG
l}ﬂ :_’J

— b%_{il P 1_"_'

KRE
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Bay 1
By ¥3
Bary B = 169, }

3;1‘-;3 —;— 16‘?}1? == 48

Regenim bed dotylu v 1, kvadrantt o, — ]H—G
. . o
BY3

A0 =0 Baw 4 L6yy, = 48

16 ERTEY
3.’,13—;_-—)- + 1ty '}1%.—_45
o Y0

]

prisetik AC s vsou @1 y—0

O K ¢
S =48, m-=hH
C0h ’

Ao Dy P mral (BhAy

IS

Reseni v Geogebre:

t1:y=-0.58x+é:é§'l"'--. B ( 43\/§)

3 | 53 Y
tl:y:—§x+—:3\c 3

2

e: 3+ 16yj =

=3

A : plocha = 27/3]

=5

ty -5.2x+ 9y =-2598." C ( 4, 3x/§)
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